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CLASA a X-a

Problema 1. Demonstrati urmatoarele egalitati de multimi

(1) {z € R | logy [z] = [logy x]} = LGJN [2m, 2™ +1).

(ii) {reR |2 =221} = LEJN [m, logy (2™ + 1)).

Prin [a] s-a notat partea intreagd a numdrului real a.

Problema 2. Fie a € [-2,00), r € [0,00) si numarul natural n > 1.
Aratati ca
M art 41> (1—r)™

Gazeta Matematica

Problema 3. Determinati functiile f : N — N cu proprietatea

B3f(f(f(m)+2f(f(n))+ f(n)=6n, pentru orice n € N.

1
Problema 4. Fie sirul a, = |2+ —|, n > 1, unde z € C* este dat.
z

(i) Demonstrati ca daca a; > 2, atunci

an + Ap+2

5 , pentru orice n € N*.

an41 <

(ii) Demonstrati ca daca exista k € N* astfel incat a, < 2, atunci a; < 2.

Timp de lucru 8 ore. Se acorda in plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



